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Vi skal finde de funktionen f der for |x| # 1 opfylder funktionalligningen

Xx—3 X+3)| _
(252 e [22) 0
Vi ser pa en af brgkerne i ligningen (1) og setter
_X+3
y=1-x"
Saer
y=2t3 o yoxy=x+3 & y-3=x+Xy < X= y=3 2)
1-x y+1"~
hvor y = £1. Vi finder den anden brgk i funktionalligningen (1):
y-3
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Af funktionalligningen (1), som f opfylder, far vi nu
X—3)_ y—-3 y+3|
f(x)+f (—XH)_ f(y+1j+ f (1_yj_ y
eller
X—3]_ x+3
f(x)+f(—1j_—_x 4)
Nu ser vi pa den anden brgk i funktionalligningen (1) og satter
_x-3
Y=%71
ogfarat y=+1 og
_x—3 _y+3
y_x+1Ci>)(_1—y’
og af (3) far vi
y-3_x+3
y+1 1-x
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Altsé er

f(%j+ F(x) = f@j} f U_*jj: y

3+ X _x-3
f(mj+f(X)—_X+1 ) (5)
idet vi igen har brugt (1). Ved addition af (4) og (5) far vi ved brug af (1):

eller

X—3 3+x ) _ x+3 X—3 ) _ x+3 , x-3
2-f(x)+f(mj+f(l_xJ = T T 2-f(X)+Xx = — +—

8x 7x+x°
= 2. f(X)+X=E2— = f(X):m

Dermed er funktionen f fundet - der er altsa kun denne ene mulighed. En prave viser at den faktisk
opfylder funktionalligningen (1).

Der er modtaget 16 besvarelser af denne opgave.
Navnene offentliggares ikke pa nettet, men kan ses i MatematikMagasinet.
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