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Opgaven:

Find alle talset (a,b,c) af naturlige tal, for hvilke
a+2b+3c=abc

Svar:

Vi har at
a+2b+3c=abc < a+2b=c@b-3) < C=—§Ef§
a+2b+3c=abc < a+3c=b(ac-2) < bzgcc:;

2b+3c
bc-1 °

at2b+3c=abc < 2b+3c=albc-1) < a=

Derfor ma lgsningerne opfylde, at ab >3, ac > 2, bc > 1.

Vi deler op 1 en reekke tilfelde:

I. Fora=1 fas

ogdab-3skalgaopi7, mab=4ellerb=10, sa vi far lesningerne (1,4,9) og (1,10,3).

II. Fora=2 fas

_2b+2_ . 5

C=2p=3~'T2p-3

Her slutter vi, at b = 2 eller b = 4, sé vi for lesningerne (2,2,6) og (2,4,2).

III. Fora=3 fas

_3¢c+3 5
b= *3%2-
Hvoraf ¢ = 1, s lesning er (3,6,1).
IV.Forb=1 fas
_a+2 5
=23 _1+a—3 ’

hvoraf a =4 eller a = 8, sa lesninger er (4,1,6) og (8,1,2).
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V.Forc=1 far vi

2b+3
b-1

_ _ 5
a= _2+_b—1’

hvoraf b = 6 eller b = 2. Lasninger er (3,6,1) og (7,2,1).

Der kan ikke findes andre lesninger end disse, thi hvis a >3 og b > 1 og ¢ > 1, fandtes naturlige tal

p,gogrsa
a=3+p,b=1+qg,c=1+r,
hvoraf
a+2b+3c=8+p+2q+3r

abc=3+p+3q+3r+pq+pr+3qr+pgr.
Den givne ligning ville sé vaere ensbetydende med
8+p+2q+3r=3+p+3g+3r+pq+pr+3qr+pqr
& 5=q+pg+pr+3qr+pqr>7,

hviket er umuligt.

Ved at gore prove ser man, at de anforte 8 tripler
(1,49),(1,10,3),(2,2,6) , (2,4,2), (3,6,1) , (4,1,6) , (7,2,1) , (8,1,2)

faktisk er lesninger.

Til opgaven er der er indkommet 12 besvarelser.
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