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Opgave:

. . « 1 1 1
Find alle naturlige tal x, y og z, hvor x<y <z, sa Tyt er et helt tal.
Besvarelse:

1.1

Vi satter S = Y+V+%' Vi ser umiddelbart, at S kan antage verdierne 1, 2 og 3.

1,1 . 1_3

Hvis x>4,er y>4 09 z>4,sa —+—+=<>. Altsa kan x antage verdierne 1, 2 og 3.

X'y z74
Hvis S = 3 ser vi, at den eneste lgsningsmulighed er (x,y,z) = (1,1,1).

Hvis S=2, max =1, fordi x >2 ville medfare, at y>2o0g z>2,sa S < 3 Vi har alts3 ligningen

14_1:1 ,
y z

Der som eneste Igsning har (y,z) = (1,1). Dermed har vi lgsningen (x,v,z) = (1,2,2).

Hvis S = 1 deler vi op i tilfeldene x =1, x =2 0og x = 3.

l.x=1. Séer%+%:O,hvilketerumuligt.
Il. x=2. Her har vi
%+%:2 & 2y+21=y1 & (y-2)(z-2)=4.

Denne ligning giver pa grund af kravet 2 < y <z mulighederne

y-2=2-2=2 < (y,2)=(44)
0g
y—-2=1 A z-2=4 < (y,2)=(3,6).
Dermed har vi lgsningerne (x,y,2) = (2,4,4) og (x,y.z) = (2,3,6).

I11. x = 3. | dette tilfelde har vi
1.1 2
AN E]

Dette giver pa grund af kravet 3< y <z mulighederne
2y-3=22-3=3 < (v,2) =(3,3)

& 3y+3z=2yz < (2y-3)(2z-3)=9.
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2y-3=1 A 22-3=9 < (vy,2)=(2,6),
men den sidste mulighed forkastes, fordi y > 3. | dette tilfelde har vi lgsningen (x,y,z) = (3,3,3).

BEMAERKNING. Asger Olesen, Tgnder, bemarker, at omskrivningen

1 1 n 2
7+?_ﬁ < (hy—-m)(nz—m)=m"*,

der bruges et par steder oven for, undertiden kan veere nyttig til lgsning af diofantiske ligninger, der
indeholder braker.

Svar modtaget fra 6 personer.
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