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Svar pa opgave 274
(November 2010)

Opgave:

To rektangler ABCD og AEFG har vinkelspidsen A faelles og desuden ligger deres diagonaler BD og
EG pa samme rette linje. Siderne CD og EF skerer hinanden i H og siderne BC og GF skeerer
hinanden i T.

Vis, at punkterne T, H og A ligger pé linje.
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Besvarelse:

Vi har, at [IFHCT er indskrivelig, s& Z/FTC =180°— ZFHC =180°—- ZDHE ,
og da [IDHEA er indskrivelig, er

180°— «DHE = ZDAE,
sa at
/FTC =ZDAE .
Desuden er

24DAH = ZDEH ,

fordi de spander over samme bue i den omskrevne cirkel for [IDHEA.
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Lad nu CD og FG skare hinanden 1 M, og BC og EF skare hinanden i N. S er
ZDMG = ZDAG ,
fordi deres vinkelben er indbyrdes vinkelrette. Men dette medforer, at [JADGM er indskrivelig.

Saer
/DAM =180°-~/MGD = ZFGE ,

og dermed
ZMAH = ZDAM + «DAH = ZFGE + ZDEH =90°,

hvor vi til sidst har brugt AGEF. P4 samme méde har Z/EAB og ZENB ortogonale ben, s
ZEAB = ZENB. Dette giver, at [/AEBN er indskrivelig, s&

ZEAN =180°-ZEBN .

Desuden er
ZHAE = Z/HDE =90°- ZCBD .
Altsa er
ZNAH = ZHAE + ZEAN =90°- ZCBD+180°— ZEBN
= 270°-2CBD - (180°- ZCBE)=90°- ZCBD + ZCBE =90° .
Dermed er

ZMAH = ZNAH =90°,
sa M, A og N ligger pa linje.
IATMNer NF LTM og TAL MN, sé H er hgjdernes skaringspunkt. Dermed ligger T, H og A
pa trekantens hejde fra T.
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