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Opgave:

Las inden for de reelle tal ligningssystemet

rloyrlozel,
y Z X
Besvarelse:
1. metode
Viser,atx,y,z # 0. Vi setter
a=x+y
hvoraf
1=a—x = y:i 0g Z=X+l_1=a_l:ax_l
y a—x X X X
Altsé er
a=y+, © as_—+_o & a(a—x)(ax—1) =ax—1+x(a—x)

& ax-a’-—aX+rax=ax—l+ax—-x* < (1-a’)(x*—ax+1)=0.

Derfor har vi
x’-ax+1=0 eller a==+1.

I. x>-ax+1=0.

Vi far, at
ax=x2+l o a=X*tl_x,1
09
a=x+i o x+%=x+% & o X=y
a=7+% o x+i-741 o x=;
X X

Dermed er (som forventet) talsettene

xy2)=(@ttt) , teR,t=0
lgsninger.

Februar 2014 1/3 Matematik




Opgavehjgrnet Redaktgr: Jens Carstensen

1. a=1.

Vi far
1=x+1 o y:L g l=z+=- < z="—"7+ .
y 1-x

Altsa har vi fundet lgsningssettene

x,y,z=t,i,u , t#0,1.
1-t7 t

Il.a=-1.

Vi far
1 -1 1 —-x-1

_1:X+§ < Y=, %9 —1:z+; & 1=

Lasningsseettene er

(x,y,z)z(t,%,%j , t20,-1.

2. metode

Vi isolerer z:

1

1 1 11 1 1 Ioyiloy,
z y

X+—=7+- <& I=X+——= 0g X+==y+= &
y X y X y z

Multiplikation af disse to ligninger giver

(x+%—%)[x+%—yj=l & XY +2X°y - Xy +x=3xy’ —y+y* =0

Vi ser, at x =y passer i denne ligning, sa den er ensbetydende med
-V +2yx +1-y%) =0 (1)
Den sidste parentes er et andengradspolynomium i x med diskriminanten
() - 4y%(L-y°) = 4y*,
sa radderne er
X = —2y+2y? _ 1ty .
2y° y

Ligningen (1) er altsa ensbetydende med

e

Vi deler op i tilfelde:

0.
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. x-y=0.

Saerx=yog

Dermed far vi lgsningerne
(xyz)=(tt) , t=0

1 —
I.x-1+ 3 =0.
Idet x+ =1 fas, at
yzi og z=1l+=-==1-
1-x y X

Dermed har vi lgsningerne

x,y,z=t,i,u , t#0,1.
1-t7 ¢t

1. x+1+%:

Idet x+% =—1 far vi

1 1 1 1_ —x-1

Y=13x 09 Z2=X+i-S =-S5 =

Altsa far vi lgsningerne

(x,y,z):(t,%,#J , t#0,-1.
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